Pontos de vista,
reaccoes, ideias...

As "reacgdes, pontos de vista e ideias" reaparecem, apds um breve interregno que resulta da publicagdo
do niimero temdtico, cujas caracteristicas e exigéncias sdo naturalmente especiais. Isso ndo significa,
porém, que tenham deixado de chegar i Redacg¢do novas contribui¢oes para esta seccdo. Desta vez, dois
leitores falam-nos, embora em contextos diferentes, de demonstragoes pouco obvias.

"Novas sobre o Teorema de
Fermat"

Podera Fermat descansar em paz?
Uma demonstracdo do Teorema de Fer-
mat foi apresentada no dia 23 de Junho
de 1993, em Cambridge, no Instituto
Isaac Newton, pelo matematico britani-
co Andrew Wiles, de 40 anos, actualmen-
te professor na Universidade de Prince-
ton, a finalizar uma comunicag@o subor-
dinada ao titulo "Férmulas Modulares,
Curvas Elipticas e Representagdes de
Galois", demonstragdo essa que suscitou
espanto e excitagdo no mundo inteiro.

Pierre de Fermat, matematico fran-
cés do século XVII, tornou-se 0 mais
brilhante matematico da sua geragdo ao
desenvolver trabalhos na drea da Teoria
dos Nimeros, na Geometria Analitica e
na Teoria das Probabilidades, sem nunca
os ter publicado e que s6 apds a suamorte
foram coligidos pelo seu filho. Este, em
1670, cinco anos apds a morte de Fermat,
publica um exemplar da “Aritmética” de
Diofanto, acompanhado de comentérios
de seu pai. Na sequéncia do Teorema de
Pitdgoras, Fermat escrevia em 1673:

"Por outro lado, é impossivel expri-
mir um cubo como soma de dois cubos,
uma quarta poténcia como soma de duas
quartas poténcias, ou em geral, uma po-
téncia maior do que dois como a soma de
duas poténcias idénticas. Descobri esta
demonstracdo verdadeiramente maravi-
lhosa mas esta margem é demasiado es-
treita para a conter”, ou seja, para n>2
nio existem ndmeros inteiros X, Y e Ztal
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que X" + Y'=Z".

Este teorema, de enunciado simples
mas do qual néo se encontrava uma de-
monstracdo geral e nem se conseguia
provar que era falso, despertou o interes-
se dos grandes matemdticos ao longo de
350anos, forgando-os adesenvolver estu-
dos que conduziram a novos ramos da
Matemaética (de que sdo exemplo a Teo-
ria dos Nimeros Algébricos e a Teoria
dos Ideais). Ao longo dos tempos, mui-
tos matemdticos apresentaram de-
monstracdes contendo erros, como € o
casorecente de Yoichi Miyaokaem 1988.
A importéncia do teorema foi tal que em
1908 a Academia Real das Ciéncias, em
Gotingen, institui o Prémio Wolfskehl
no valor de 100000 marcos a atribuir a
quem apresentasse uma demonstracao
correcta.

Consta que o professor Wiles traba-
lhou durante os udltimos sete anos na
resolugdo do problema e atendendo a
que Wiles é reconhecidamente uma
pessoa cautelosa e metddica, matemati-
cospresentes em Cambridge como Mazur
de Harvard e Kenneth Ribert, da Univer-
sidade da Califérnia, mostram-se bastante
confiantes na demonstracdo de Wiles.

A demonstracio, que serd objecto de
aprofundado estudo, caso seja considera-
da correcta, projectard definitivamente
Wiles para a gloria.

Francisca Sousa

"Nao é imediato, isso nao é..."

O problema que vou propdr apareceu
quando eu e alguns colegas corrigiamos
um teste de um aluno que justificava a
ndo monotonia numa dada sucessao as-
sim: “como a subsucessio dos termos de
ordem {mpar é decrescente, entdo a su-
cessdo é nao mondtona”’. Parece uma
justificagdo correctissima, mas esta afir-
magfo carece duma demontragéo que
ndo é imediata. Aqui fica o exercicio:

Seja (U ) uma sucessdo de niimeros
reais, tal que a subsucessdo dos termos
de ordempar é crescente e a subsucessdo
dos termos de ordem impar é decrescen-
te. (U,) é mondtona?

Este problema é muito interessante,
mesmo para uma abordagem numa aula
com alunos, na medida em que mostra
que, por vezes, aquilo que parece 0 mais
ébvio, de facto ndo é.

E quando buscamos a demonstragdo
que surgem as dificuldades, e constata-
mos que a nossa intui¢ao, e por que ndo
dizé-lo, os nossos vicios de raciocinio
também nos podem enganar. Felizmen-
te, nfo € este o caso, e qualquer sucessao
nas condig¢des do problema é ndo mondtona.

Deixo, no entanto, o desafio. Acres-
cento apenas que a demostragéo nao tem
nada de especial, mas que também ndo €
imediata, isso ndo é.

Luis Carmelo

Nota da Redac¢do: A Redacgdo reserva-se o direito de editar as cartas € outros
pequenos textos recebidos, de modo a tornar comportdvel a inclusdo de todas
as contribui¢des recebidas no espaco disponivel na revista.
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